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1. Motiváció és bevezetés

Napjainkban széleskörû intenzív kutatás folyik
a kívülállóérték elmélete és gyakorlati alkalmazá-
sa terén egyaránt. Ezzel szemben a szakirodalom-
ban még nincs egyértelmû, elfogadott, egységes
definíció a kívülállóértékre. Ez azt jelenti, hogy
még nincs egyszerû és egyértelmû válasz arra kér-
désre: „Mi a kívülállóérték?“

E megállapítást támasztja alá az alábbi két idé-
zet is. 1995-ben U. Gather [8] a következõket írja:
„The problem of outliers in random data sets is a
very interesting, important and common one. Ne-
vertheless there is no formal and generally accep-
ted definition of what is meant by an outlier.
Terms like outlier, spurious observation, contami-
nant, gross error and others are used with different
and overlapping meanings.“ („A véletlen adatok-
ban rejlõ kívülállóérték problémája nagyon érde-
kes, fontos és gyakran elõforduló kérdés. Nincs
azonban formális és általánosan elfogadott definí-
ció arra, hogy egy kívülállóérték alatt mit értünk.
Kívülállóértéket, helytelen mérési értéket, szeny-
nyezõ értéket, durva hibát és egyebeket eltérõ és
átfedõ értelmezésekkel használják.“)

A fenti idézet egy matematikai statisztika elmé-
letével foglalkozó cikkbõl származik, s így a kí-
vülállóérték definíciójának hiányát a matematikai
statisztika oldaláról hangsúlyozza. A geodézia ol-
daláról is megerõsíti ezt, ahogy K. R. Koch [12],
neves geodéta megjegyzi: „In statistical literature,
the word 'outlier' has never been defined precise-
ly...“ („Statisztikai irodalomban az  „outlier“ szót
soha nem definiálták precízen...“) E sorok után vi-
lágos, hogy nagy jelentõsége van a kívülállóérték
mibenléte tisztázásának és annak definíciójával
való foglalkozásnak.

A jelen dolgozat célja az, hogy elõször történel-
mileg röviden áttekintsük a kívülállóértékkel kap-
csolatos kutatások fejlõdésének fõ irányvonalát, s
utána, annak elemzésére támaszkodva, megpróbál-
kozzunk a szóban forgó fogalom kategorizáló és le-
író definíciójával, végezetül rátérünk a kívülállóér-

ték bizonyos kategóriája valószínûségelméleti, ill.
matematikai statisztikai elméleti hátterére is.

2. Rövid történelmi áttekintés

Valószínûleg mérési adatok kidolgozásánál elõ-
ször csillagászok használták a kívülállóérték keze-
lését, amely mai terminológiával nem más, mint a
kívülállóérték elvetése (rejecting outliers).

1757-ben, azaz 245 évvel ezelõtt, Boscovich [3]
10 mérési eredmény közül két értéket nagyon elté-
rõnek talált, s a megmaradt 8 érték átlagát használ-
ta a Föld elliptikus alakjának meghatározására.
Tehát itt két figyelemreméltó ténnyel találkozunk:
az elsõ a kívülállóérték elvetésérõl, a második
geodéziai alkalmazásáról szól. Így elmondható,
hogy a kívülállóérték elméletének csírája a geodé-
ziával kapcsolatos (ui. a csillagászati helymegha-
tározás tág értelemben a geodéziához kapcsoló-
dik). Késõbb Legendre [17, 18] is a kívülállóérték
elvetés mellett foglalt állást. Helmert 1877. évi
egyik munkája [13] címébõl valószínûsíthetõ,
hogy az kapcsolódhat a kívülállóértékhez, továb-
bá, a folyóirat neve révén geodéziával is foglal-
kozhatott. Így geodéziai mérések matematikai fel-
dolgozásának talaján gyökerezett a kívülállóérték.

A kívülállóértékkel foglalkozó régi munkák kö-
zül Daniel Bernoulli [2] munkájára érdemes fi-
gyelni. Bernoulli megjegyzi, hogy a csillagászok
körében elterjedt módszernek tekinthetõ a kívülál-
lóérték elvetése, továbbá a következõket írja:
„Nem látok módot arra, hogy válaszvonalat húz-
zak azok között, amelyeket feltétlenül el kell távo-
lítani, és azok között, amelyeket fenn kell tartani
mindenképpen; sõt az is elõfordulhat, hogy éppen
az eltávolított mérési érték az, ami a többiekre a
legjobb korrekcióval szolgálhatott volna. Mindez
mellett, minden alkalommal nem utasítom el (íté-
lem el) egyik vagy másik mérési eredmény elveté-
si elvét, valójában helyeslem az elvet, mivel meg-
figyelés (mérés) közben adódhat olyan ok, amely
önmagában a mérõ, ill. megfigyelõ számára ké-
telyt ébreszt.“
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E sorokból belátható, hogy Bernoulli a kívülál-
lóérték elvetésének helyeslése mellett alternatív
lehetõségét, azaz a kívülállóérték fenntartását is
javasolja. E javaslatban a robusztus módszer csírá-
ját látja több szerzõ, így a robusztus módszer ere-
dete Bernoulli korához vezet vissza. Azonban – e
sorok írója szerint – itt egy nagyon lényeges do-
logról esett szó: Bernoulli nem helyettesíti az
egyiket (pl. elvetést) a másikkal (fenntartással),
hanem két önálló módszerként vagy inkább hoz-
záállásként említi, továbbá hangsúlyozza a kettõ
közötti választásnak nehézségét is. Ilyen választás
ma sem könnyû, s meggondolandó a kívülállóér-
ték elvetési elmélet és robusztus módszerek közöt-
ti relációban.

Boscovich és Bernoulli munkáját követõ kb.
170–180 éven keresztül, a mérési adatok feldol-
gozásánál hol elvetettek, hol fenntartottak olyan
adatot, illetve adatokat, amely, ill. amelyek kap-
csán kétség merült fel. Az elvetés, illetve fenntar-
tás megítélése általában szubjektív jellegû volt.
Az elvetést jórészt alkalmazták, s ez az irányzat
az uralkodó vonalat képezte. Ad hoc jellegû elve-
tési szabályokat, ill. „kritériumokat“ találtak, és
alkalmaztak. Azonban csak az 1930-as években
látott napvilágot néhány olyan kritérium, amely a
matematikai statisztika szemszögébõl nézve vi-
szonylag megalapozottnak tekinthetõ. Ezek a dol-
gozatok lendületet adtak a kívülállóértékkel kap-
csolatos további kutatáshoz, s így a 60-as évekig
a kívülállóérték statisztikai kezelésében történt
számottevõ elõrehaladás. Mindemellett, nem szü-
letett meg egy egységes kívülállóérték-elmélet, s
egy rövid megtorpanási vagy stagnálási periódus
következett. Ez az idõszak a robusztus módsze-
rek elméletének megjelenésével esik egybe. Az
1960-as években Tukey [28] és munkatársai azt
mutatták be, hogy statisztikai becslésekben a
mintaközép nagyméretû ingadozást elõidézhet.
Ez irányú kutatások talaján, 1964-ben Huber [14]
a maximum-likelihood becslést általánosította, s
úgynevezett M-becsléseket (Maximum-likeli-
hood típusú becslések) vezetett be, és megállapí-
totta azok kedvezõ becslési tulajdonságait. Ezzel
Huber a robusztus becslések elméletének alapját
rakta le, melyet a robusztus módszerek intenzív
fejlõdésének és széleskörû elterjedésének korsza-
ka követett. Ám félresiklások, ill. tévhitek is
akadtak. Sokan például azt hitték, hogy a kívül-
állóérték mindennemû problémáját megoldják e
módszerek. Így, a kívülállóérték elméleti kutatá-
sa megtorpant. Az utóbbi idõben viszont a kívül-
állóérték újra kutatási területté válik.

3. Gondolatok a kívülállóérték fogalmáról

Mindannyian tudjuk, hogy mit jelent a statiszti-
kai minta kifejezés. Mindamellett elõször ponto-
sítsuk e fontos és alapvetõ fogalmat, a továbbiak
egyértelmû megfogalmazása végett.

A matematikai statisztikában az egymástól füg-
getlen, azonos eloszlású n számú valószínûségi
változók ξ1, ξ2, ...,ξn összességét n elemû statiszti-
kai mintának (röviden statisztikai mintának vagy
még rövidebben mintának) szokták nevezni. Az
egyes valószínûségi változók a minta elemei; a
minta elemeinek száma a minta nagysága. E defi-
níció a matematikai statisztikai fogalmak és mód-
szerek elméleti tárgyalásában, illetve egyértelmû
és általános megfogalmazásokban elkerülhetetlen.

Alapdefiníció: A kívülállóérték a statisztikai
minta egy olyan eleme, amely a minta megmaradt
részétõl meglehetõsen távol esik, illetve a minta
túlnyomó elemeinek eloszlási viselkedésétõl eltérõ
jelleget mutat.

A fenti alapdefiníció igen általános leírást ad a
kívülállóérték alapvetõ jellegére, azonban a konk-
rét jellemzés hiányzik, s ezt a hiányt az alábbi ka-
tegorizálást eredményezõ, pontosabb definíciók-
kal pótoljuk.

Finomító definíciók:
(a) Nem kívánatos kívülállóérték: Ez a mérés,

megfigyelés és számítógépes adat be- és átvitel, il-
letve továbbítás és egyéb hasonló mûveletek során
fellépõ, a megmaradt részek statisztikai elemzését
torzító elem.

(b) Váratlan vagy modell-módosító kívülállóér-
ték: Ez olyan váratlan kívülállóérték, amelynek
megjelenése egy új hozzáállást eredményez a ta-
nulmányozás alatt lévõ jelenségre, következés-
képp az alkalmazandó matematikai modell változ-
tatása szükségessé válik.

(c) Természetes ingadozással kapcsolatos kívül-
állóérték: Ez olyan kívülállóérték, amely az ada-
tokban rejlõ változékonyságot markánsan de-
monstrálja.

Az alábbiakban részletezzük a fenti definíciókat.
A kívülállóérték (a) kategóriája a mérési ada-

tok kidolgozásában a durva hibát jelenti. Effajta
kívülállóértékre a külföldi irodalomban többnyire
a gross error, blunder elnevezéseket használják. A
kívülállóérték fogalmának eredete ilyen hibás mé-
rési eredményekkel kapcsolatos, s így az (a) típu-
sú kívülállóértékek a „legõsibb“ kívülállóértékek.
Magától értetõdõ, hogy ilyen fajta kívülállóértéke-
ket ki kell deríteni, és el kell távolítani a mérési
adatokból, amennyiben erre mód és lehetõség van.
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Éppen ezért – ahogyan az elõbb vázolt történelmi
áttekintés is mutatja – hosszú ideig ez a gondolat
domináns volt. Ez azonban korántsem olyan egy-
szerû, még manapság sem. A nehézség több for-
rásból fakad. Az egyik lényeges probléma az,
hogy nincs olyan egyértelmû érték, amelyen túl a
mérési eredmény durva hiba, s azon belül viszont
természetes változékonyságként elfogadható len-
ne. Masson D'Autumnra hivatkozva [16] arra fi-
gyelmeztet, hogy „egyre növekvõ veszéllyel ál-
lunk szemben: kompetens szakemberek ellenõrzé-
se nélkül, számítógéppel automatikusan dolgoz-
nak fel egyre több adatot. Valójában, a legkisebb
négyzettel történõ kiegyenlítést felhasználók már
elismerték a veszélyt. A számításokban rejlõ nem
kívánt kívülállóértékek elfojtásának elhalasztha-
tatlan gyakorlati igényét érezve, durva hibák ellen
saját intuitív próba és hiba eljárások használatával
a programokat robusztizálják“. Ez az idézet igen
tanulságos, mert az idõszerû, fontos megállapítás
mellett, egy elterjedt tévhit „markáns megjelené-
se“ is megtalálható benne. Az idézet figyelmeztet
arra, hogy a számítógépes adatfeldolgozás során is
keletkezhet durva hiba. Valójában a billentyû, tize-
desvesszõ hibás leütése, az adatmásolás és továb-
bítás során esetleg fellépõ adatsérülések, a beren-
dezés észrevétlen meghibásodásából adódó adat-
sérülések és egyebek mind-mind durva hibát idéz-
hetnek elõ, mely sokszor „láthatatlan“ és nehezen
deríthetõ ki. A szóban forgó idézet a robusztus
módszerrel kapcsolatban eléggé elterjedt tévhitet
is „jócskán“ tartalmaz. A „robusztizálást“, ill. a ro-
busztus módszert, mint a durva hibát elfojtó, el-
nyomó (suppressing) statisztikai eszközként emlí-
ti. Ha egy statisztikai módszer robusztus, akkor ez
azt jelenti, hogy a módszer bizonyos (természetes)
ingadozással szemben stabil kell legyen. Ez fontos
dolog, viszont a durva hiba nem egy „természetes“
ingadozás, így az azzal szemben érzéketlen becs-
lés vagy statisztikai módszer nem lenne más, mint
a durva hiba elrejtésére szolgáló eszköz, ami nem
dicséretre méltó. Lényeg az, hogy a durva hibát és
az egyéb hasonló, nagy méretû kívülállóértékeket
ki kell deríteni, azonosítani kell, és el kell távolí-
tani. Bár ez nem olyan egyszerû, ahogyan azt
elõbb is említettük. Erre hivatott a kívülállóérték
kiderítési elmélet (outlier detection theory, outlier
identification theory stb.), amely létezni létezik,
azonban teljes egészében még nincs elfogadható
módon egységesen feldolgozva. Ádám J. et al [1]
τ-statisztikával történõ kívülállóérték statisztikai
kiderítési módszer alkalmazásáról számol be. A
kívülállóérték kiderítésének az adatok matem-

atikai-statisztikai feldolgozásába történõ bevonása
növeli a matematikai elemzés pontosságát.

A (b) kategóriához tartozó kívülállóérték nem
kapcsolódik közvetlenül a mérési hibákhoz, ha-
nem a modell illeszkedési vizsgálatok különbözõ
típusaihoz. Az utóbbi idõben egyre több dolgozat
foglalkozik a regressziós modell és a kívülállóér-
ték kapcsolatával. A kívülállóérték fontos szerepet
játszik regressziós modellek reziduáljainak elem-
zésében. Itt mind a kívülállóérték kiderítését,
mind pedig a robusztus módszert alkalmazzák.

A váratlan kívülállóérték nagyon érdekes jelenség
a matematikai modellezéssel kapcsolatos statisztikai
elemzésben. Például egy új gyógyszer hatásának
vizsgálatában vagy elemi részecskék statisztikai
elemzésében a kívülállóérték nem hibára, hanem tel-
jesen új jelenségre utalhat. Itt a kívülállóérték kide-
rítésére különösen nagy szükség van. Ilyen esetben
új modellek alkotása válik szükségessé.

A (c) kategóriához tartozó kívülállóértékeket
véletlennel együtt járó természetes jelenségként
fogjuk fel. E megközelítésbõl adódóan a kívülál-
lóérték eltávolítása nem célszerû, hanem annak lé-
tezéséhez illeszkedõ statisztikai módszerek alkal-
mazása a teendõ. Ebben az esetben a robusztus
statisztikai módszer egy hatékony eszköz. Carosio
[4] kezdeményezte a robusztus módszerek geodé-
ziai alkalmazását, s utána ezzel többen foglalkoz-
tak. Magyarországon robusztus módszer geodézi-
ai alkalmazásával Detrekõi [5, 6], Kalmár, Somo-
gyi és Závoti [25, 26] foglalkozott. A hibaelmélet
részletes tárgyalása a [6]-ban található.

4. A folytonos eloszlás egy sajátossága és a 
kívülállóérték

Ahogyan az elõzõ pontban tisztáztuk, a kívülál-
lóérték egyik kategóriája a valószínûségi változó
változékonyságából eredõ ingadozásként fogható
fel. Következésképpen felmerül az a kérdés, hogy
egy valószínûségi változó mennyire képes változé-
konyságát „megmutatni“. Egy folytonos valószínû-
ségi változó minden egyes lehetséges értékét nulla
valószínûséggel vesz fel. Amennyiben a lehetséges
értékek halmaza felülrõl korlátlan intervallum, ak-
kor „elméletileg“ bármilyen nagy értéket is felve-
het a szóban forgó folytonos valószínûségi változó.
Ez a lehetõség a folytonos valószínûségi változó
természetében rejlik. Alulról korlátlan folytonos
valószínûségi változó esetén, hasonlóképpen bár-
milyen kis értéket is felvehet a valószínûségi válto-
zó. Ez az egyszerû gondolat ráébreszt bennünket
arra, hogy a kívülállóérték egyik kategóriája egy



olyan jelenség, amely a folytonos valószínûségi
változó markáns változékonyságának megjelené-
se. Ez egy deduktív és kvalitatív motiváció, amelyet
a „valószínûségelméleti nagy eltérések“ fejezetre
támaszkodva kvantitatívan is megközelíthetünk.

A nagy eltérések elmélete kapcsolódik a köz-
ponti határeloszlás tételekhez. Központi határel-
oszlás tételnek szokás nevezni minden olyan té-
telt, ami bizonyos ξ1, ξ2, ... valószínûségi változók
megfelelõen normált és központosított összegei-
nek sorozata eloszlásának normális eloszláshoz
való konvergenciáját állítja. A központi határel-
oszlás tételeknél

(1)

ahol ςn-nel jelöljük az összegeket.
Itt a valószínûségek konvergenciáját n → ∞ és

tetszõlegesen választott, de rögzített x valós szám
esetén vizsgálják.

Azonban a nagy x érték esetén, azaz n növeke-
désével szintén növekedõ x=xn esetén

(2)

valószínûség aszimptotikus viselkedésének tanul-
mányozása egy sor elméleti, ill. gyakorlati kérdés-
ben bizonyult fontosnak. Ezt a problémakört nagy
eltéréseknek szokták nevezni [19]. A nagy eltéré-
sek elméletébõl [19, 30] ismert a következõ reláció:

(3)

Itt például xn=4 esetén a (3) formulával nagy el-
térések valószínûségét kiszámítva a 0.013497741
valószínûséget kapjuk. Így, standard normális el-
oszlást nagy eltéréssel megközelítve, körülbelül
száz mérésnél egy esetben 4-nél nagyobb értékre
„juthatunk“. Viszont ha a közelítés helyett az
„ideális határeloszlás“, vagyis a standard normális
eloszlás lenne, akkor nulla valószínûséget kap-
nánk a szokásos standard normális eloszlás
táblázatából. Ebben a megközelítésben, standard
normális eloszlásnál is az igen nagy érték (= kí-
vülállóérték) elõfordulásának lehetõsége „elméle-
tileg“ is megalapozott.

5. Statisztikai minta és kívülállóérték

Elõzetesen vegyünk egy m-elemû statisztikai
mintát egy folytonos valószínûségi változóra. Itt
az „elõzetesen“ határozó arra utal, hogy a minta-

vételt tovább fogjuk folytatni, azaz a szóban forgó
minta nem egy végleges minta, hanem csak egy
elõzetes m-elemû minta. Legyen x a legnagyobb
elem ebben az elõzetes mintában. Most tovább
folytatjuk a mintavételt addig, amíg x-nél nagyobb
mintaelemet kapunk. Jelöljük n-nel e további min-
taelemek számát. Ekkor ennek az n számnak (nyil-
vánvaló, hogy n egy diszkrét valószínûségi válto-
zó) valószínûségi eloszlása

(4)

formulával adható meg.
A (4) formula, valamint a kérdés felvetése Wilks-

tól [29] származik. Itt Wilks a valószínûségi változó
folytonosságát feltételezte, ami lényeges, mert nél-
küle a kérdés felvetése sem jöhet szóba. Nem tett
említést azonban a valószínûségi változó korlátos-
ságáról, illetve korlátlanságáról. Így korlátos és
folytonos valószínûségi változóra is érvényes a (4)
formula. Ez valóban lehetséges, azonban hozzá kell
tennünk, hogy ez a lehetõség csak azért van meg,
mert korlátos, nyílt intervallum és számegyenes kö-
zött „semmi különbség“ nincs az általános topoló-
giai értelemben (itt az általános topológia szó a mo-
dern matematika egyik ágát jelenti). Viszont, ha zárt
intervallum lenne a valószínûségi változó lehetsé-
ges értékeinek halmaza, akkor már az állítás veszí-
ti el az érvényességét. Másfelõl a gyakorlati alkal-
mazást, közelebbrõl a kívülállóértéket szem elõtt
tartva, a Wilks-formulát folytonos felülrõl korlátlan
valószínûségi változóra vonatkoztatom.

Rényi Alfréd [23] egy ξk mintaelemet kiemelke-
dõnek nevezett, ha ξk > ξj, midõn j < k. Más szó-
val, egy mintaelem kiemelkedõ, ha az összes meg-
elõzõ mintaelemeknél nagyobb. E definíció sze-
rint ξ1 mindig (triviálisan) kiemelkedõ. Legyen 
υo =1; jelölje υ1 az elsõ 1-nél nagyobb sorszámú
(tehát az elsõ nem triviális) kiemelkedõ minta-
elem sorszámát, υ2 az elsõ υ1-nél nagyobb (tehát
a második nem triviális) kiemelkedõ elem sorszá-
mát (n=2, 3,...) . Ebben a jelölésben, a υn valószí-
nûségi változó határeloszlását Rényi a következõ
tételben határozta meg [23].

Tétel. Ha mN jelenti egy folytonos sokaságból
vett végtelen minta elsõ N eleme között a kiemel-
kedõ elemek számát, akkor 1 valószínûséggel
fennáll a

(5)

reláció.
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Ezt a tételt is a felülrõl korlátlansági feltétellel
kiegészítve, azt az állítást nyerhetjük, hogy a „kí-
vülállóérték“ elõfordulása a mintaelem számával
logaritmikusan arányos. Itt jegyezzük meg, hogy a
Wilks és Rényi által definiált mintaelemek nem va-
lódi kívülállóértékek, hanem azok között elõfor-
dul a kívülállóérték, s azok közül némelyik igen
közel állhat a valódi kívülállóértékhez.

Mind a Wilks-formula, mind pedig a Rényi-tétel
használatával azt állíthatjuk, hogy felülrõl korlát-
lan, folytonos valószínûségi változóra vonatkozó,
elég nagy statisztikai minta esetén bármilyen nagy
mintaelem fordulhat elõ. Ez a tény azt mutatja,
hogy a kívülállóérték statisztikai mintában történõ
elõfordulása bizonyos esetekben „természetes je-
lenség“, továbbá elméletileg is alátámasztja a 3.
pontbeli kívülállóértékek kategorizálását.

6. Kiugróérték vagy kívülállóérték?

A magyar geodéziai irodalomban az angol
„outlier“, „outlying“ observation szavak helyett a
kiugróérték kifejezést használják, a „kiugróérték“
kifejezés elterjedõben van. Tekintettel arra, hogy a
magyar geodéziai irodalom – tudomásom szerint
– „outlier“-ral nemigen foglalkozott, így a szóban
forgó kifejezés még nem teljesen honosodott meg.
Így változtatásra is van lehetõség. Ha az „outlier“
szó szemantikájára jobban figyelünk, akkor a kí-
vülállóérték, kívülhelyezkedõ érték szó jobban
tükrözi a fordítást, valamint magát a fogalmat is,
mint a kiugróérték szó, hiszen a „lie“ szónak ide-
vágó értelmezése az Oxford Advanced Learner's
Dictionary, Encyclopedic Edition, Oxford, Lon-
don szótár szerint 'be situated', ami nem más, mint
helyezkedik, vagy áll valahol (pl. The town lies on
the coast. Sri Lanka lies on the south of India etc.)

Egy másik indokként említem, hogy az „outlier“
fogalmára vonatkozólag egy angol matematikai sta-
tisztikai szakirodalomban volt szó „inlier“-ról is.
Tehát a beugró-érték és a kiugróérték kifejezésnél
jobban illeszkedne a belülálló (belülhelyezkedõ),
ill. kívülálló (kívülhelyezkedõ) kifejezés.

Nemcsak az angol, hanem pusztán a magyar
nyelv szemantikáján belül gondolkodva is a „kiug-
róérték“ terminológia kifogásolható. A Magyar
Értelmezõ Kéziszótár (szerkesztette: Juhász Jó-
zsef, Szõke István, O. Nagy Gábor és Kovalszky
Miklós, Akadémiai Kiadó, Budapest, 1975) szerint
a kiugrik igének több mint tíz jelentése van. Ezek
közül a 9. jelentése a következõ: szembetûnik, fel-
tûnõen látszik. A vastag betûs cím jól kiugrik (a
szövegbõl). <Rejtett hiba> elõbukkan, megkerül.

A szótárból történõ kiválasztási értelemben e je-
lentés a fogalomhoz legközelebb áll, azonban
mégsem annyira jó, mert a „kiugróérték“ kifejezés
mindjárt azt a benyomást, ill. érzést kelti, hogy az
az érték, amirõl a fogalom szól, önmagában feltû-
nõen látszik, rögtön „kiugrik“, ez viszont ellent-
mond az elõbb kifejtett kiderítési és egyéb nehéz-
ségeknek.

Pár évvel ezelõtt egy magyar napilapban azt ol-
vastam, hogy „Ez egy kívülálló számára érthetet-
len.“ Ez is azt sugallja, hogy a kívülálló szó a min-
dennapi életben egy természetes szó. Összefoglal-
va, azt a javaslatot szeretném tenni, hogy az „out-
lier“ magyar megfelelõjeként a továbbiakban a
„kívülállóérték“ szót használjuk.

7. Következtetések

A kívülállóérték egy olyan fogalom, amely régi
keletû, de még nem teljesen tisztázódott, ill. ala-
kult ki annak elmélete és módszertana. A dolgo-
zatban kifejtett gondolatok alapján az alábbi kö-
vetkeztetések vonhatók le:

• a fogalom sokszínûsége és egymástól
merõben eltérõ feladatokban való megjelenése
miatt a kategorizálás jobban járható út és kiindu-
lópont lehet a további alapos tanulmányozáshoz;

• a jelen dolgozatban megfogalmazott kategori-
zálás abban az értelemben integráló hozzáállás és
definíció, hogy bármelyik kívülállóérték a felso-
rolt három kategória valamelyikéhez tartozik;

• a kategorizálás egy másik elõnye az, hogy a
kívülállóérték fajtájához megfelelõ módszer kivá-
lasztását elõtérbe helyezzük, s ezáltal a különféle
tévhitek, ill. félreértelmezések helye szûkül;

• a dolgozat 4. és 5. pontbeli valószínûségelmé-
leti-matematikai statisztikai eredményeket – tudo-
másom szerint – sem maguk a szerzõk, sem más
kutatók nem hozták összefüggésbe a kívülállóér-
tékekkel. Ezzel szemben e sorok írója az említett
eredményeket a kívülállóérték elmélet kvantitatív
alapozására alkalmazza. Itt külön kiemelnénk,
hogy ezek az eredmények eloszlásfüggetlen relá-
ciók;

• a kívülállóértéknek a nagy eltérések elméleté-
vel történõ kapcsolása új elméleti meggondolás.
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Clarifications of and complements 
to the concept of outlier

Davaadorjin Monhor
Summary

In the paper the concept of outlier is examined
from the standpoint of possible causes and ways
of dealing with them. As a result of the examina-
tion, a general and descriptive definition of outlier
was introduced. The definition gives rise to three

categories of all types of outliers. These categories
are (a) unwanted outliers, i.e., gross-errors and
similar kinds of outliers, (b) outliers arising from
model-fitting analysis of residuals and unexpected
outliers, (c) outliers that manifests intrinsic vari-
ability of randomness.

Based on the results in [23, 29], quantitative
probabilistic reasoning is given to explain the
presence of outliers in statistical sample. The pa-
per also contains a brief outline of outliers and
ways of dealing with outliers in historical setting.
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